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1. Докажите, что любая кривая второго порядка в некоторой декартовой системе
координат задается одним из трех типов приведенных уравнений
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где все коэффициенты ненулевые, кроме, возможно, величины c.

2. Докажите, что ранг произведения матриц не больше ранга каждого сомножи-
теля.

3. Докажите, что отображение z → zn является гомоморфизмом мультиплика-
тивной группы C∗ поля комплексных чисел в себя. Найдите его ядро и образ.

4. Элементы квадратной матрицы Z имеют вид zij = 1 при j = i + 1 и zij = 0
в остальных позициях. Докажите, что множество всех вещественных матриц,
коммутирующих с матрицей Z, является коммутативной алгеброй, и найдите
ее размерность.


